
  y=[0] y=[1] y=[2] y=[3] y=[4]

x=[0] 0 3 1 4 2

x=[1] 1 4 2 0 3

x=[2] 2 0 3 1 4

x=[3] 3 1 4 2 0

x=[4] 4 2 0 3 1

第11次作业答案  
7.14  

在高斯整数环 中, 含有哪些元素？ 含有哪些元
素？

方法1：取I中极小元进行分析

由于 可知， ,从而将Z[i]的实部虚部分割成5的同余类
,

再考虑到 ,针对 中每个元素，在2+i模的意义下又可以将其分割成5
组，如下图所示

方法二

显然 ,当 时，

若 方程组

无整数解，

解得

从而

有   其中

而对  有

这样就将Z中元素分成5个同余类，分别为

 

af://n95
af://n97


7.17  

是数域 上的多项式环。在 上定义运算 则 是否是环？为什么？

不是环，不满足分配律，可以任意举例

两者不相等，故不是环

 

7.22  

证明： 是 的理想，并且

，因为 ,设 ,则

，由于Z中乘法可交换，任取 所以

所以(3)是Z的理想，同理(6)是Z的理想，又因为 ，所以根据电子版书定理7.17得证

 

7.24  

令 ： .

(1)证明 是从环 到环 的满同态映射

(2)求 ，并找出与 同构的环。

1

令

则

由由于

在 中, ,因此有

同时对 总有 , 所以 是 的满同态映射  

2

所以由环同态基本定理

注意：满同态映射单位元不要忘记

af://n160
af://n167
af://n174
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