
cq/test4 5.18
T1
设 −→v = (a, b, c) 为常向量，−→r = (x, y, z)
求 ∇× (−→v ×−→r )
T2
设曲面 S = x2 + y2 + z2 = 1; z ≥ 0, 正向定向为 z 轴方向同向

f =
1 + z

1 + x2 + y2
g = xy + yz + zx

求积分 ∫
S

(∇f ×∇g) · dS

T3
设 Ω 是 R3 上的有界区域，∂Ω 是光滑曲面
(1) 设 f, gϵC2(Ω), 满足

∇2f = ∇2g f |∂Ω = g|∂Ω
求证：f = g
(2) 设 −→v 1,

−→v 2 是定义在 Ω 上的光滑向量场 (2 阶偏导连续)
满足有

∇×−→v 1 = ∇×−→v 2 ∇ · −→v 1 = ∇ · −→v 2

−→v1 |∂Ω = −→v2 |∂Ω
求证 −→v1 = −→v2
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